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I) 1) Démontrer que : lim =1.

=0 X
2) Démontrer que pour tout entiern,n>1:
X
. e
=0 b) lim —=+w
X+ Xll

Inx

a) lim

X~>+o2 Xn

(2+6=8pts)

I) Soit fla fonction définie sur R par : f(x) = Vx? +x+2~-2x et (C) la représentation graphique
def.
1) Calculer : lim l:f (x)+x— é-] et interpréter graphiquement ce résultat.
X—=>+w| -

2) Calculer : lim f(x), puis prouver que (C) admet une asymptote oblique en — dont vous
X

——00
donnerez une équation.
(3+4=7pts)

IIT) Soient a et b deux réels. On note fla fonction définie sur ] 0;+w [ par: f(x)=a-lhx+b-x

et (C) sa représentation graphique. Déterminer les réels a et b tels que la tangente & (C) au point
d’abscisse 1 a pour équation : y =x — 2.

4 pts
IV) Résoudre I’inéquation et I'équation suivantes :
X
DIt < 2) Inx - 2In(x-4)=~In2
I—-e
(3+4=T7pts)




V) 1) Soit g la fonction définie sur ]0;+o [ par: g(x) = x> -1+2nx.
a) Dresser le tableau de variation de g (les limites ne sont pas demandées).
b) Calculer : g(1).
¢) En déduire le signe de g(x).

2) Soit fIa fonction définie sur ]0;+oo [ par: f(x) =x~1 —B% et (C) sa représentation
X

graphique.

a) Déterminer les limites de fen 0 et en + oo,

b) Démontrer que la droite A d’équation : y =x — 1 est une asymptote oblique a (C).
c) Etudier la position de (C) par rapport 4 A.

d) Calculer f'(x) et démontrer que ’on peut écrire : f'(x) = _8_(7f_ )

]

e) Dresser le tableau de variation de £.
((2+05+05)+(2+1+2+3+2)=13pts)

VI) 1) Résoudre dans R Pinéquation : —3e* -2+ eX>0.

1—-e*

2) Soit fla fonction définie sur R par: f(x) = —.
3+e

Etudier le signe de f'(x).
(4+4=8pts)

X
(C) sa représentation graphique.

VII)Soit fla fonction définie sur R* par : f(x)=x+1+ 2e .
1-¢

1) Est-ce que (C) admet une asymptote horizontale ? Justifier.
2) Est-ce que (C) admet une asymptote verticale ? Justifier.

3) Calculer : lim [f x)-(x- l)] Que peut-on en déduire pour (C) ?
X—>+00

4) Démontrer que la droite d’équation : y =x+ 1 est asymptote oblique & (C) en — co.
5) Démontrer que f est impaire.

6) Etudier le signe de f'(x) sur R*.
(2+2+2+1+3+3=13pts)

55




